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2¢) Modelos estocasticos em tempo continuo

Breve revisao das cadeias de Markov homogéneas em tempo continuo: vector
(linha) p(t) de probabilidades no instante t e matriz P(t) de probabilidades de
transicao num intervalo de tempo de duracdo t (suposta fun¢do continua de t);
equacdes de Chapman-Kolmogorov; matriz infinitésimal Q=P’(0) e sua
interpretacdo e propriedades em cadeias conservativas; equacdes de Kolmogorov
regressivas e progressivas, solucio das equagdes de Kolmogorov P(t)=exp(Qt)
(definida pela série de Taylor), equacdo de Kolmogorov progressiva para p(t),
distribuicao de equilibrio Tt(quando exista) como vector proprio esquerdo
(devidamente normado) associado ao valor proprio nulo de Q, para cadeias
irredutiveis a distribuicdo de equilibrio (se existir) ¢ distribui¢do assintética e P(t)
converge para uma matriz de linhas todas iguais a Ttquando t — +oo, forma de
calculo de P(t)=exp(Qt) para cadeias finitas por decomposicao espectral de Q,
tempo de estadia com distribui¢do exponencial e probabilidade de transitar para os
diversos estados quando termina o tempo de estadia, método de simulacao de
Monte Carlo de uma cadeia.

Processos de nascimento e morte:

Defini¢do, matriz infinitésimal, tempos de estadia e probabilidades de transicdo no
fim da estadia, processos s6 de nascimento ou s6 de morte, processos de
nascimento e morte simples e analogia com o crescimento malthusiano. Forma
particular das equagdes de Kolmogorov, obten¢do da equagao de Kolmogorov
progressiva para p(t) através de um diagrama de transi¢gdes. Distribuicdes
invariantes e assintdticas e casos em que elas existem para os processos de
nascimento e morte.



